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zeme Annee | Limites et Continuité

Exercice 1:Calculer les limites suivantes :
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Exercice 2:

. 1 )
: = ?
1. Si pour tout x de JO ; +oo[, 0 < f(X) < o aue vaut alors « Iqu f(X) 7
2. Sipour tout x de 3, -2 < g(x) £ x -2, que vaut alors XIimog(x) ?

- 3 - ’)
3. Si pour tout x de 3, h(x) £ x°, que vaut alors « I_|)rn_Oo h(x) *

Exercice 3: ) | "
Dans chaque repére, la courbe tracée J /
a0 b RN
représente une fonction f . . - . <
-1 1 2 112

1. Déterminer les intervalles ou f est continue.

2 2]
2. Donner ’image de 1 par la fonction f. I - \

Coincide-t-elle avec les limites de fen 1, -1 1 2\ -1 12

a gauche et a droite ? -2 -2

Exercice 4:
Soit la fonction f définie par ;

f() = x-1)y1-x?

1. Déterminer I’ensemble de définition D de f.

2. Etudier la continuité de f sur D.




Exercice 5:

2—/x+3
f(x) = X x#1
On considére la fonction f est définie par : . x-1
S X =
4
e |a fonction f est-elle continue en 1.
Exercice 6:
Soit f la fonction définie sur R par :
{f(x)=x+2 x<-1
f(x)=-2x—-1 x> —1
1. Tracer la courbe représentative de f .
2. La fonction f est-elle continueen 1 ?
3. Déterminer limf(x) et limf(x)
x->—17% x—>—1"
Exercice 7:
fx) =x*+1 x<1

On considere la fonction f est définie par :{

fX)=x*+ax+a x>1

e Peut-on déterminer a pour que f soit continue sur R ?

Exercice 8: Soit la fonction f définie sur | = [-4 ; 1] par :

f(x) = x3 + 6x% + 9x + 3 Dont les variations

sont données par le tableau suivant :

1. Justifier que f est continue sur 1.

2. Dénombrer les solutions de I’équation f (x) = 2.

3. Justifier que I’équation f (x) = 4 admet une
unique solution a.

4. Déterminer un encadrement de a a ’unité pres.

| -4 -3 -1

Exercice 9:

1. Montrer que I’équation : —2x3 + 6x% + 18x+ 59 = 0 admet une unique

solution réelle a.

2. Avec une calculatrice, encadrer a au dixieme preés.




Exercice 10:

1. Montrer que I’équation x* + x? + 4x — 1 = 0 admet au moins une solution sur
Pintervalle I = [0; 1].
2. Montrer que ’équation x3 — 6x% + 6 = 0 admet au moins une solution sur
Pintervalle I = [—2; 4].
Exercice 11:
e Soit f la fonction définie par f(x) = x* + 1. f est une bijection IR*vers [1, +o].
Déterminons f~1.
e Soit f la fonction définie par f(x) = x + % f est une bijection ]0; 1] vers [2, +oo].
Déterminons f~1.
22
e Montrer que f(x) = L; réalise une bijection de IR* sur un intervalle a
préciser. Donner la fonction réciproque f1.
Exercice 12:
Soit la fonction définie par : f(x) = Fx1
1. Montrer que f est une bijection de | — 1, 1] sur [—00,% [
2. Trouver la fonction réciproque f~1(x) de la fonction f.
3. Quel est le sens de variation de f~1(x)?
Exercice 13:
. . ;e - x3
Soit la fonction définie sur I=[0 ;v2[ par: f(x) = "

. Montrer sans calculer sa dérivée que f est strictement croissante sur 1.
. Quelle est ’'image de f ?

1
2
3.
4
5

Montrer que f admet une fonction réciproque f~1 définie sur J = [0, +oo|

Montrer que f~test continue sur J.

. Calculer ', trouver une domaine sur lequel f~1 est dérivable et donner une

expression de sa dérivée sur ce domaine.




Exercice 14:

Calculer et simplifier les expressions suivantes :

a=(D) < 2; BB (VD) + VB2 4
__V§><@T€>< %QQxIVE . l)__VZ><V§><(JV§)Z
- ree , = =

Exercice 15: Résoudre les équations suivantes :

2 1

—7x3—-8=0 ; Vx—=3/x-12=0; ¥x—1=3x5=32 ;x*=3

Exercice 16: Calculer les limites suivantes :

3
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lim,_ o Vx5 + 22+ 1 ;o limy,—— ;
lim 4‘ llm V2463 ; lim L S

x-1" . 4 x—1 ) x—>+00 3 )

x—1 Vx2—2
lim Va1
L yx
17 g

3 —
Exercice 17: On considére la fonction f définie par : f(x) = \f_ll

1. Déterminer Dyet calculer lim,_, . f(x).

2. Montrer que la fonction f admet une fonction réciproque =1 définie sur un
intervalle J qu’il faut déterminer.

3. Déterminer f~1(x) pour tout x de J .

4. Montrer que ’équation f(x) = xadmet une solution unique a € [0; 1].

5. Construire dans un méme repeére les courbes Cfet Cf1.
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