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Exercice 1:Déterminer la valeur de vérité de chacune des propositions suivantes :

Pi: ¥=32 ; P ¥=32 ; Py =% p 2-v3|=2+V3

P (1=2) et (:=2) ; Pe (1=2) et (3=2)iP;: (1=2)ou(;=2)

Pg: (|2—-+V3|=2++V3) ou(; 255>

(=2) P (=" = (|2-V3]=2+V3)

5 25 V5-1

(E=3,2) ;. Pqa: (?zglz)@(|2—\/§|=2+‘/§)

5

Py: (\/E% - \/§4+1) =

Pu (75 =) =

Exercice 2:Donner la négation de chacune des propositions suivantes :
1
P;: 3xeR*x3=8;P,: Vx>0 ~tx =2

P;: 3a>0 3b>0 2ab-= . P, dxeR*(x2=5 ou x* > 10)

QIH
c"lb-\

P5:Vx€]R%*G+x=2=>x=1); P;: VXER'(x2=0 © x=0)

P, (1<2) etG:%) Pg: (1=2) t( 255)

;P (1= ou(z=2);  Pu (2-3|=2+V3) ou (5=5)

25
Py (\Fl_ ‘/_:1) = (lzi) : Pyy: (L ‘FH) = (|2-v3|=2++3)

5 25 V5-1
Pis:V(xy)ERY+x<1)= (x2+y%2<2)

Py (?=3,2) = (|2-v3|=2++3)

Exercice 3 : Ecrire les propositions suivantes en utilisant des symboles logiques

convenables :

1) (P) : « Pour tout entier naturel n, il existe un nombre réel t tel que la racine carrée
de n est égale a t »

2) (Q) : « Pour tous nombres réel x ety , il existe un entier naturel p, tel que la somme
des carrés de x et de y est égale au cube du nombre p »

3) (R) : « le systéme formé par les deux équations 3x- 2y =5 etx + y = -3 admet au

moins une solutions dans IR? ».
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Exerciced: On considére les propositions suivantes :
T:(VxelR), x<1 = x*<1 ; P: (vxelR) 3x*—-4x+5 <0
1- Donner la négationde T etP.

2- Déduire que les propositions T et P sont fausse.

Exercice5: En utilisant le raisonnement par la contraposée montrer que :

1- V(x,y)eIRZ:[(y;txetx+y¢1)=>(\/x2—x+1¢\/y2—y+1)]

2-v(x,y)€IR2:[(x¢yetxxyil):( 1 )]

x2+x+1  y2+y+1

3V (1Y) EIRZ[(x#y et xxy#2) = (S22 21

4- V(x,y) EIR®:[(x 21l et y+1)= (xy+1#x+y)]

Exercice6: En utilisant raisonnement par les équivalences successives montrer que :

1-Vx€IR : Vx4+3x2+1>x%+1
x+/x+3

2-Vx€IR v <+Vx+3
3-Vx € IR =<1
X4“+4

4- vx € IR: : 9x+4y > 12./xy

Exercice 7: En utilisant le raisonnement par récurrence montrer que :

1
2

Le nombre 7™ — 2™ est divisible par 5 pour tout entier naturel n.

Le nombre 3372 — 27+2 et divisible par 5 pour tout entier naturel n.

3-VXx€EIN 1+ 111+ 112+, +11"=%(11"+1—1)

VXEIN 1+7 472+ .. +7"=%(7"+1—1)

Vx€IN 5°+51 452 4. . .. +5m = (5" - 1)

4

5

Exercice 8: En utilisant le raisonnement cas par cas montrer que :
1- vnelN n + n? est un nombre pair .
2-Vvx€eIR |x—1|=x—-1.
3-vVxelR [x—1|+|x+1]|=2.
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