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     On considère les propositions :  
   ( ) ( )1

" : 2 0 "P x y x y∀ ∈ ∃ ∈ + >ℝ ℝ   ( ) ( )2
" : 2 0 "P y x x y∃ ∈ ∀ ∈ + >ℝ ℝ  

    1)  Donner la négation des propositions 
1 2
;P P     

    2)  Déterminer la valeur de vérité de chacune des propositions 
1 2
P et P    

 

                                   

      On considère la proposition   ( )F  ( ) ( ) ( ) ( )* * 2:x x xα β β α+ +∀ ∈ ∃ ∈ ∀ ∈ ≤ ⇒ ≤ℝ ℝ ℝ   
    1)  donner la négation de la proposition ( )F  
    2)  montrer que ( )F  est vraie  

       

  1)  montrer que  ( ) ( ) ( )* * 1 1
: 1x y x y et xy x y

x y

 
∀ ∈ ∀ ∈ ≠ ≠ ⇒ + ≠ + 

 
ℝ ℝ   

  2) en utilisant le raisonnement par disjonction de cas montrer que :  
      ( ) 22 3x x x x∀ ∈ − ≤ + +ℝ   
  3)  montrer par l’absurde que  2 3+ ∉ℚ      (  on donne  2 ∉ℚ   )  
  4) montrer par récurrence que : 
    a)  ( ) ( ) ( )21 3 ....... 2 1 1n n n∀ ∈ + + + + = +ℕ     
    b)  ( )*n∀ ∈ ℕ  ( ) ( )
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     Soient  a et b  deux réels .  On considère la proposition : 
                             ( ) ( )*"Q a b a bα α+ ∀ ∈ < + ⇒ ≤

 
ℝ   

  1)  donner la négation de Q    
  2)  donner la contraposée de Q   
  3)  montrer que Q  est vraie         
   BONUS :   a  et b  deux réels strictement positifs montrer que   
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