
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                   Les limites d’une fonction 
 

Exercice 1:  On considère la fonction f définie 

 sur un intervalle I, de courbe  

représentative Cf dans un repère du plan : 

1- Déterminer Df 

2- Déterminer graphiquement les limites  

Suivantes : 

  𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐+

𝒇(𝒙)   𝐥𝐢𝐦𝒙→−∞ 𝒇(𝒙)  𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞ 𝒇(𝒙) 

  𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟏−

𝒇(𝒙)    𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟏+

𝒇(𝒙)    𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐−

𝒇(𝒙)  
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Exercice 2:  Calculer les limites suivantes : 

3 2 2 3

2 22 1 2

2 22 0 1

0 4 3

2 2 2 1 8
lim lim lim

2 3 4

2 1 1 1
lim lim lim

2 1

4 4 3 5 1 7
lim lim lim

1 5 2 3 15 2

x x x

x x x

x x x

x x x x x x

x x x x

x x x x x

x x x x

x x x x x

x x x x

  

  

  

     
  

   

    
  

  

       
  

    

 

 

Exercice 3:  Calculer les limites suivantes : 

 

2 3

2 21 1 0
1 02

1

2

2 2

22 2 1
2 2 1

3 1 2 1 6
lim lim lim

2 1 1 2

5 6 4 3 3 1
lim lim lim

2 12

x x
x

x x

x

x x x
x x x

x x x x

x x x x

x x x x x

x xx

 


 



  
  

   
  

  

     
  

 

 

Exercice 4:   Calculer  les limites suivantes : 

3

3 3 2

2

3 2 2

lim 1 5 ² 8 lim 5 1 lim (1 2) 4

3
lim lim lim

4 2 (2 3)

3 5 1 2 53

x x x

x x x

x x x x x

x x x

x x

x

xx

x
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Exercice 6:  On considère la fonction f définie sur ℝ-{3} par : 

   

     

2 4 ; ,1

2
3 ; 1,3 3,

3

f x x x x

f x x x
x

    



     


 

1- Calculer  lim
x

f x


 et  lim
x

f x


 

2- Calculer  
3

3

lim
x
x

f x



  et  
3

3

lim
x
x

f x



 

3- Montrer que f admet une limite en 1 ,Puis déterminer sa limite. 

 

 

 

 

 

 

Exercice 7: Calculer les limites suivantes : 

 lim𝑥→1
sin(𝑥−1)

𝑥−1
  lim𝑥→0

7𝑥

sin 5𝑥
   lim

𝑥→0

sin 4𝑥

𝑥
 

 lim𝑥→0
tan 5𝑥

3𝑥
  lim𝑥→0

sin 4𝑥

sin 3𝑥
  lim𝑥→0

sin(𝑥2+3𝑥)

𝑥
 

 lim𝑥→1
(𝑥−1)2

cos(𝑥−1)−1
  lim𝑥→0

1−cos 2𝑥

𝑥²
  lim𝑥→0+

1−cos √𝑥

𝑥
 

 

 

 

 

Exercice 8:  Calculer les limites suivantes : 

  lim
𝑥→0

√1−cos 𝑥

tan 𝑥
   lim

𝑥→0

1−cos 𝑥

sin 𝑥 tan 𝑥
 

  lim
𝑥→

𝜋

8

cos(2𝑥)−sin (2𝑥)

𝑥−
𝜋

8

   lim
𝑥→

𝜋

6

2 sin 𝑥−1

𝑥−
𝜋

6

 

  lim
𝑥→

𝜋

8

√2−2cos (𝑥)

√2−2sin (𝑥)
   lim

𝑥→
𝜋

6

√3cosx−sin 𝑥

𝑥−
𝜋

6

 

 

 

 

Exercice 9:   

1- Montrer que : 
𝟏

𝟏+𝒙²
≤

𝟑+𝟐 𝐬𝐢𝐧 𝒙

𝟏+𝒙²
≤

𝟓

𝟏+𝒙²
 ;  (∀𝒙 ∈ ℝ) 

2- Montrer que : |
𝟐𝒙 𝐬𝐢𝐧 𝒙

𝒙²−𝟏
| ≤

𝟐𝒙

𝒙²−𝟏
 ;  (∀𝒙 > 𝟏) , En déduire  𝒍𝒊𝒎

𝒙→+∞

𝟐𝒙 𝐬𝐢𝐧 𝒙

𝒙²−𝟏
 

3- Montrer que : 
𝟏

|𝒙|
≤

𝟐−𝐬𝐢𝐧
𝟏

𝒙

|𝒙|
 ;  (∀𝒙 ∈  ℝ∗) , En déduire  𝒍𝒊𝒎

𝒙→𝟎

𝟐−𝒔𝒊𝒏
𝟏

𝒙

|𝒙|
 

 

 

 

Exercice 5: Calculer les limites suivantes : 

 
2lim lim 1 lim 2 45

x x x
x x x xx x

  
       

 

2 2

2 2

2

2 2

lim 3 2 lim 3 2 3 lim 2 3

lim 2 2 1 lim
1

lim 2 3 1 lim 3 2

x x x

x x

x x

x x x x x x

x
x x x

x

x x x x x x

  

 

 

        

     


       

 


